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0. INTRODUGTION.

Dans [9], [1b], [11] nous avons proposé une construction générale des
représentations holomorphiguement induites partiellement invariantes
(HIPI). Cette constructidn est une généralisation naturelle de la construc-

g;' de R.

Blattner [3] au cas ou on peat agrandir en méme temps le sous-groupe [) et

tion des représentations holomorphiguement induites Ind

sa représentation o . Pour cette raison nous avons introduit la notion de

(D, ‘s}—polarisation. D’autre part, nous avons aussi considéré le probléme de
quanlification des systémes classiques a I'action plate du groupe .G. Dans [9]
[10], [11], [12] un procédé de gmantilication maltidimensionnelle a été construit
gui donne ainsi une illustration « physique» des représentstions HIPI. En
. réalisant ensemb_le les deux constructions on obtient la méthode des K-orbites
généralisée [11]. '

Dans cet article nous donnerons quelques applications de notre méthode
des K-orbites genéralisée. Dans le paragraphe 1 nous montrerons des exemples
non-iriviaux de notre méthode des K-orbites généralisée. Dansz le paragraphe 2
nous rappellerons quelques applications classiques. Enfin, dans les paragra-
phes 3 et 4, nous montrerons que foules les représentations irréductibles de
dimension fonctionnelle finie dues 4 A.A. Kirillov des groupes de ditféomor-
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phismes peuvent étre obtenues par notre méthode, tandis qu’elles ne peuvent
é¢tre obtenues par la méthode des K-orbites habituelle de A. Kirilloy — B,
Kostant comme 1’a remarqué A, Kirillov dans [6].

1. EXEMPLES NON TRIVIAUX DE (6, F) — POLARISATIONS

Dans ce paragraphe nous montrons tout d’abord une application essen-
tielle de la méthode des K-orbites de A. Kirillov—B, Kostant. Par cette méthode
" nous pouvons oblenir toutes les représentations irréductibles d’un groupe de
Lie résoluble connexé et simplement connexe. Notons cependant notre méthode
des K-orbiles généralisée nous donne un moyen ¢ plus rapide » d’obtenir les
représentations irréductibles, en induisant des sous-groupes invariants,

1.1. Soient G un groupe de Lie résoluble connexe et simplement connexe
d’algébre de Lie §, §* I'espace dual de &, O (G) l’espace des K - orbites (sous
Paction coadjointe de G dans %), Q¢ @O (G) une K-orbite entiére fixée, F ¢ Q
un point fixé de Q, GF le stabilisateur de F d’algébre de Lie g;m > K t GF —T1
le caractére unitaire de Gy du différentiel d *p = 2wiF 7 G, P une polarisa-

tion (au sens de la méthode habituelle des K-orbites (voir, par exemple, A.A.
Kirillov {5]) positive strictement admissible (voir L. Auslander — B. Kostant [2])

au point F, TQ’X F =1Ind (G ; P, p, XF ) 1a représentation irréductible de G,
correspondant 4 la K-orbite Q, voir [2), [5], [97, [10], [11]). Alors :

) .
(1) La représentation 7' »Fp ne dépend pas de choix dec la polarisation >,
voir {2, Th. [IL 4. 1], /

(2) La représentation T°'F est irréductible [2, Th. IV, 5. 7). .

£
(3) L’ ensemble de toutes lesreprésentations T % forme tout le dual G de ,
G12,§0, Th 1], [5, § 15, 4, Th. 3],
1.2. Rappelpns que la méthode des K-orbites généralisée ‘est justement la
méthode des K-orbites de A. Kirillov — B, Kostant lorsque s = Id et on prend

' seulement les f\é, F) polarisations maximales [11] (2, o, co), telles que

Gy = ')CF .
1.3. Enfin, signalons que notre méthode K-orbites généralisée est plus com-

mode, en permettant de décrire le dual G du groupe G par [I'induction” des
sdus-groupes invariants. Cela est dii justement ou fait que nous pouvons ici
appliquer les critéres de compacité [13].
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1.4. Soicnt ¥ le nil-radical de G d’algébre de Lie of, f = F| dy.,G ;e

siabilisateur de f sous l'action de G dans </J*, ayant (Gf ), comme la composante

F
le sous-groupe de Lie d’algébre de Lie / = gf y A= MN le produit semi-

direct d'algébre de Lie oA = M X <, | = FIJ%, k= Flaﬁ' Alors les K-orbites

Q}; . Ql . Q‘f des points k, [, f dans 4%, ', </}°, respectivement sont entiéres.

Soient %, , X’-l R Xf les caractéres des stabilisateurs Ak » M, o,

de Lie g4kf . Ji{,l . d}/f , respectivement. Alors

connexe de Pélément neutre et gf comme son algébre de Lie, M = (Gf do - C

des algébres

n

f

def i def
PNA=PP, =P H,Py =P M,

sont les polarisations aux points &, [, f, satisfaisant aux conditions de L. Pukan-

szky et I'on peut construire les représentalions correspondant aux K-orbites

Qk’ﬂl’ ¢

Q. oy
Ej =T " = Ind (N, g)l' » P x‘f ):
g, =T ! =Ind(M; 9y, 0% )

1.5. On sait que (voir [2, Prop. II.1.6]) Kery, est un sous- groupe normal
de M et le groupe quotient M, = M ~ Kery, est un groupe de Lie connexe
d’algébre de Lie M, = M , P6 qui est isomorphe a4 l'algébre de Heisenberg
au centre _ﬂtl / 6, ou ¥6 = Ker (Flﬁi)

Soient n: M ——> M, la projection canonique, dw: M, — (M), le

différentiel de =, I, € ME tel que I . dn =1 . Alors (Jf,), est exactement .le’
'3

centre M, .~ F6 de My (Mg), =M,  Kery, ety, = xi. r Ol ¥, est le
* * L3
‘caractére de (M) L du diflérentiel 2xil,, donc la K-orbite Ql de M, dans /%

. %
estentiére. Comme #, C ¢, ,ilexiste une sous-algebre (?,"), de (J}t* ) telle
que dx—1 (P, )y = P, et (P, )« est une polarisation positive strictement

admissible au point I,

D'aprés ia proposition L5.13 de [2], on a
Ez = Iﬂd (‘M ;‘ ?2 » p’ X[' ) == In‘d (ﬂ-[,‘.', (?2 ?-\cs P, X! ) Teu
. ‘ ) *



1.6. On peut montrer que &y > &, sont les représentations irréductibles du
groupe N, et du groupe 3. Le théoréme Il[.4.1 de [2] dit que Ind (G; 2, p
26 ' .
Xp) = Ind§. 4

1.7. CONLLUSION Nous avons effectivement construit des (G, Id. Kp ) —
polarisations réelies non triviales (¥, H, p, 0, yavec ¢ =P N G=of, H =4 =
= MN,p = E’ s = E. Alors notre meéthode des K-orbites généralisée

nous donme une autre réalisation des représentations irréductibles d'un groupe
de Lie résoluble connexe et simplement connexe arbitraire,

2. SUR QUELQUES APPLICATIONS CLASSIQUES

Nous avons deux généralisations resﬁectives de deux constructions: Repré-
sentations HIPI, généralisant les représentations holomorphiquement induites,
- et méthode des K-orbites généralisée. Nous avons alors les outils nécessaires
pour obtenir presque tfoutes les représeniations irréductibles connues des
groupes de Lie, '

2.1. Etant une généralisation de la méthode des K-orbites de A. Kirilloy —
B. Kostant, notre construction donne toutes les représentations irréductibles
) des groupes de Lie résolubles connexes et simplement connexes [2], de groupes
de Lie compacts arbitraires, voir [5, § 15.3]:

1. Soit G un groupe de Lie résoluble connexe et simplement connexe, Alors :

(a) Le groupe G est de type I, si el seulement si, l'espace des K - orbites
est demi-séparable (c’est-a-dire, T -espace) et toules les formes de Kirillov

B, sont fidéles.

(b) Soit, de plus, G un groupe de type I. Alors toutes les représentations
irréductibles de G peuvent étre obtenues par la méthode des K-orbites. A chaque
~ K-orbite correspond une famille des représentations indexées par les
caracteres du groupe fondamental = (€2) de ’orbite considérée.

(¢) Toutes les représenfations associées aux K-orbites différentes oun aux
caractéres différents d’'une méme K-orbite sont inéquivalentes entre cux.

2. Soit G un groupe de Lie compact connexe et simplement connese. Alors
toutes les représentations irréductibles de G sont associ€es aux K-orbites entiéres
de dimension maximale, :
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3. Soit G un groupe de Lie semi-simple connexe et simplement connexe,
non compact. Alors la méthode des K-orbites nous donne la plupart des séries
connues des représeniations : Les séries principales, les séries dégénérées...-
voir |5, § 15.3] et [7].

De plus, notre construction des representatlons HIPI dans les L2~ cohomo-
logies nous donne un outil ¢presque universel» pour obtenir toutes les
représentations diies anx écoles de I, M. Gelland — \I A.Naimark et de Harish —
Chandra ete...

3. LES K-ORBITES DPE DNMENSION FINIE DES GROUPES DE DIFFEOMORFPHISMES

Dans ce paragraphe et le suivant, nous appliquons notre méthode des
K-orbites généralisée pour obtenir les représentations irréductibles des groupes
de difféomorphismes. Nous reproduisons les représentations irréductibles de
dimension fonctionnelle finie dies 2 A. Kirillov [6]. Comme les résultats de A.
Kirillov existent seulement sous forme d’une prépublication, nousdevonsrappeler
dans ce paragraphe quelques notions et résultats. :

3. 1, Soit M une variété lisse, de dimension finie, connexe. I.’ensemble
Diff M, composé de difféomorphismes avec'la multiplication usuelle et la topo-
‘logie de convergence uniforme de toutes les dérivées sur les compacts, est un
groupe topologique. Soit K un compact dans A, nous désignerons par. Diff M
'ensemble de tous les difféomorphismes qui sont identiques en dehors de K
Alors, avec la topologie induite, Diff, M est un groupe de Lie, en général, de
dimension infinie (vou' N. Bourbaki [4]) Soit let M ==1lim Diff M. Alors le

KS N

groupe D:tf M est un groupe de Lie de dimension infinie gui consiste en des

dlffeomorphlsmes 1dent1ques en dehors d’un compact. II est clair, que 1'algébre
de Lie de Diff M est Vect M, composée-de champs de vecteurs lisses a support

compact dans M.

Remarquons que Vect M est un espace localement connexe, nucléaire.

3.2. Soit (M, w) une wvariété symplectique. Alors sur M il existe une
orientalion canonique qui est définie par la forme différentielle de degré maximal.

—IndimM
2
@ =w/\.........../\&9

-:Ldim M fois
-2
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Nous désignerons par Diff (M, w) le sous-groupege Diff M des difféo-

morphismes, conservant la structure symplectique c'est-A-dire, des trans-

formations canoniques a support compact. Alors Dift (M, w) est un groupe de

Lie, dont 1’algébre de Lie est celle des champs de vecteurs hamiltoniens a sup-
pori compact sur M,

Vect (M, w) =1t & Veet M ; Lew = 0}

on Lg est la dérivée de Lie suivant le champ de vecteurs &,

Rappelons que sur la variété symplectique, la correspondance & iG)e
établit une bijection entre les champs de vecteurs et les 1—formes différentielles
dans laquelle les champs hamiltoniens correspondent aux 1-formes ditféren-
tielles fermées. Le champ de vecteurs & est dit striclement hamilionien, si la
forme i(E)w est fidéle, c’est-a-dire, s’il existe une fonction f = fE telle que
i()w + df = 0. La fonction f‘é est appelée le potentiel de &, et est définie de
fagon unique, a une constante additive prés, par . Evidemment, le quotient de

l'espace Vect, (3, w) -y (M) des champs de vecteurs hamiltoniens par l’espacé

H (M) des champs de vecteurs strictement hamiltoniens est isomorphe & -

'espace vectoriel H1(M, R) des cohomologies de de Rham réelies a support
compact.

3.3. Soit (M, v) une variété unimodulaire, ¢’est-a-dire que M est une variété
lisse, v une forme différentielle non dégégérée, de degré égal & dim M, ou méme
un élément de volume. Nous désignerons par Dift (M, v) le sous-groupe des

difféomorphismes conservant 1’élément de volume v, 4 support compact, de
Ditf  (M). Alors Diff (M, v) est un groupe de Lie d'algébre de Lie
Vect, (M, v) composée des champs de vecteurs sans divergence

Vect, (M, v)={EeVect M, Ly v=divi. v =0},

- Pour chaque £ e Vect (M, v) la (n—1) — forme” différentielle (&) v est
fermée.

3.4. Soit (M, «) une variéié de contact, cest-a-dire que M est une variéié de
dimension impaire 2n 4 1 et « une 7 — forme différentielle telle gue la forme
, de degré maximal

a A(de)l=a A dap.. A da

n fois

soit une forme fermée non dégénérée. Nous désignons par Diff (M, =) le sous-

groupe de Diff M composé de difféomorphismes de M transtormant la forme « en
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{a forme ¢, «, ot 1 est une fonction qui ne s’annule en aucun point de J/. Alors
Dift ' (M, «) est un groupe de Lie d’algébre de Lie Vect, (M, x) composée de
vecteurs de contfact & support compact, ‘

Veet (M, o) = {& & Vect M ; Lya=1vp.2; peC (M)},

Remarguons que si g est un champs de vecteurs de contact, alors la fonction

def . €
dérivée fE = —;—-oc (&) est définie de facon unique par . Dans [8], B. I.. Rosen-

fel'd a donné une formule explicite pour § entermes de sa fonction dérivée fE

Dans la swvite nous désigneron‘s par ¢ I' un des groupes de Lie Diff | M,
Dif:f (M, w), Diff (M, ), Diff (M, ), et par ¢ 'algebre de Lie correspondante,

3.5, Nous allons étudier Ia structure de I'espace dual g de 1'algébre de Lie
G et 'action coadjointe de G.

Considérons d'abord le cas G — Diff CM , et done, G = Vectc M, Dans les

coordonnées locales chaque champ de vecteurs est de type

f=3 g (cv)——
i=1

Donc, chaque élément F de g‘ est de type
n i
F=2% )"'f de” , -
i=1

ad f i sont des distributions et
. . ;
(E’ =2 (f, s 8 )
i=1 . 1

Soient ¢, € Ditf 3, {e R, est le flot de champs de vecteurs 1, y, =@, (%),
y=y, =9, () Alors, 'action adjointe de (3 dans § est

[%, £] = [&— 1] = dfdt (E(cp ; (-"’)) —1 (JS))H =0

£l

et la représentatlon Ad = e“d du groupe G est donnee par la formule

(Ad qg)(m)—g(q;—l( )) tandls que lactmn coadjointe de G dans G*

est donnée par

dfPi(ﬂ:)

2 0@ —— -

n
K(PF = i;?.

17
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Comme Vect, (M), Vect (M, v), Vect (M,x) sont les sous — algébres de
Lie fermées de Vect (M), chaque torme lindaire sur &, dans le cas général, peut
étre proloxgée par le théoréme de Hahn — Banach en une forme linéaire sur
Vect M. Donc, on peut les écrire sous la forme d’une 1 — forme différentielle
anx coefficients généralisés ci-dessus, mais malheureusement pas de facon
unique.

3.6. Dans le cas oi @ = Vect (M,p), soient F et F, deux prolongements
d’un élément F & G°. Alors (F, — Fa)i Vect, (M.v) =0, cest-a-dire, F, —F,

est nulle sur chague chémp de vecteurs sans divergence, Alors F, — Fy est

une différentielle compléte, et F, — F, est une forme dif{érentielle fidéle,

Alors §* peut étre identifié a l’espace de cohomologies des 1—formes différen-
tielles aux coefficients généralisés a support compact sur M.

3.7. Dans le cas ol G=Vect (M), on peut identifier les champs de vecteurs
de contact anx fonctions dérivées correspondantes. Donc on peut identifier
Vecth , «) & IPespace de L. Schwartz 9 (M) = C‘: (M) et G* él I'espace de
distributions (M) sur M. ‘

3. 8. Enfin, dans le cas ot G = Vectc(M ,w), la restriction d'une forme F de

@ sur les champs de vecteurs strictement hamiltoniens est une fonction géné-
ralisée sur M. Nous avons une application ‘

Fe§® >0 = FeD (M)

Le noyau de cette application est lespace H, (M, R‘)' des formes linéaires qui

sont nulles sur les champs de vecteurs sirictement hamiltoniens : Chaque 1—cycle
v dans M définit une forme linéaire F,. *

(Fp8)=§i® o

Par une analyse plus détaillée, A. A. Kirillov 2 obtenu une suite exacte
drespaces linéaires S ;
0 ——— > RPUD -~ o o @ RWTL__ 0 oub, ) =
dim H, (M.R) = dim HI(M, R) est le premier nombre de Beiti et est {ini, [ (M)
est le nombre des chemins a Pinfini de A. A. Kirillov [6].

Alors on peut identifier (mais pas canoniquement) G* &

3.9. Revenons au cas général. Soient F un élément de @*, x un point de M.

Nous disons que x appartient au su pport de F si, et seulement si, dans chaque
voisinage U de z, il existe un élément § de & qui est non nul en dehors de U et

(F,8)+0¢
“ .




Pour les algébres de Lie Vect (M), Vect, (M, «) cette notion n'est pas
nouvelle. Pour les algébres Vect (M, v) et Vect (M, ») nous avons un phé-

noméne nouveau. A. A, Kirillov [6] 2 prouvé les résultats suivants :

Chaque forme lnéaire F de c;:" a support vide est de type F 4 ,
ol y est un 1—cycle de degré 1 pour G = Vect (M, ) et de degré n— 1
pour le cas § = Vect, (M, v)

L’action coadjointe du groupe de Lie G dans g' nous donne des
K-orbites, en général, de dimension infinie. Les K-orbites *de dimension
finie ont été classifides par A. A. Kirillov [6]:

L

I.a K-orbite Q, de F € & estde dimension finie si, et seulement si,
IH: Supp F < oo,

Dans la suite nous nous intéressons aux K-orbites de dimension finie.
De plus, nous ne considérons que les variétés M telles que:

HI (M, R) =0, si elle est symplectique et

H“"I' (M, R) = 0, si elle est unimodulaire.

Par conséquent nous n’aurons pas de formes linéaires non nulles a aup-
port vide.

3. 10. Nous étudions maintenant la structure des K-orbites de dimension
finie. Soit M[“lespace des sous- ensembles. consistant en_k points distincts
de M. Alors MU‘] est une varié¢té lisse de dimension kn, oi nn = dim M, Nous
avons unme projection naturelle de Q. sur Ml .

-

F EQ'F — Supp F o= {xl > asey a:kl e MK On peut évidem-

ment écrire

“k Fara ~
F =23 Fi, ou¥ e g ,Supp F, _—_{x,}
. J J JFJ.
J=1 o
Nous disons qlie x, o~ xj si, et seulement si, Fi et FJ engendrent . une

méme K-orbite Qﬁi = 2 13-}

Supposons que I'ensemble Supp F peut atre divisé en m classes d ‘équiva-
lence s, , .., s ,avec les nombres de points correspondants bs, =4y,

I's, | 21{m ,f{1+k2+..,+km=k.
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Alors la projection Q - MlAl peat étre “factorisée en un dia-
gramme commutatif comme suit ;
Cp
m /

n a1yl

i=1
‘Comme @ ~ = Q-E , V&, etz €, les fibres des applications
F .

i T

‘Q}‘-,? ————— M[ﬂ = }f sont isomorbhes (plus précisément, homéomorphes)
i -

et nous les désignerons par Sj . Alors la fibre de I'application p: © F ]

m
est S = II {Sj )k.f . Dong, I'étude de la K-orbite est réduite i celle des
i=1

variétés MKl et S, -

3. 11. Rappelons quelgques résultats prouvés ou seulement mentionnés dans
le travail de A. Kirillov [€].

L.Sin (My=0, i=0,1,2 etsidimM > 3, alors

'ﬂ:j (/i‘r.’[[k] ) = § (k) .

ou par S(k) nous désignons le groupe des permutations de k éléments,
my (M Yy < m, (MY = 1, et
alors Hi (Ml y . = HO(S@y); i= 01,2

2: Les variétés S, sont reliées aux K-orbites des groupes de Lie de
dimension finie :

S consiste en des formes linéaires F a suppvort en T, & 5 et Ty ~ T, 50U
de fag:on équivalente OF, = QF . Autrement dit, F;» peut étre ohtenu de F par
I'action du groupe stat1onna1re G(..c JE G de pomt z
- (a) Si le degré de F,(comme une forme linéaire sur §) est égal a 0, alors
E, ne depend que de la valeur du champ de vecteurs au pomt x, . Le groupe
G(z, ) agit transitivement sur T'_* M — {0}, ‘Alors §; =~ R" — {0}

(b) Si le degré de Fi est posmf, nous considérons la projection canonique
TG ——> G(x,)* qui est duale & I'injection G(x; )<, G. Soit x (Sj) = QJ.. Alors
Q.J. est une K-.orbite de & (%; ), du point = (F;)e g (=, ), et Sj =7 '“1(.0_1.),
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3.12. Remarquons que l’orbite Q. < G(z,)" se trouve dans le-complément

dans § (z; )" de la sous-algébre g(_S}(a:[. )» pour s> k= ord F,, des champs de
vecteurs dont les jets de degré ! <C k sont nuls. Alors on peut regarder Qi comme

une K — orbite du groupe de Lie de dimension finie Gk(:cl. )= Gz, )/G(k‘i“j)(xl. Y

k=ord F,, ot G“")(xi) est le sous - groupe de G(wl') consistant en dea.

difféomorphismes ayant le contact de degré > k a 1'identité.

On peut montrer que le groupe G"(x ) ne dépend pas du point.x; et de la

siructure de la variété M. Il est défini de facon unigque (& un 1somorph1sme
prés) par la dimension de M.

Si G =Ditt_M, G¥(z,) = GL¥(R"), le groupe des jets de degré k des
difféomorphismes de R”" fixant I'origine..

Si G = Diff (M, p), G¥(x, ) = SL¥(R™), le gro;lpe des jets de degré k des
difféomorphismes de R", conservant I'élément de volume et I’origine.

Si G = Ditt_(M, «), Gk (= )=C Ct* (R2“+1), le groupe des jets de degré k
des difféomorphismes de contact de R??*1, fixant P’origine. '

Si G = Ditf (M, w), G¥(z,) = Sp*(R?™M), 1é groupe des transforﬁlgtions

canoniques de R?", fixant I'origine.

‘4, REPRESENTATIONS IRREDUCTIBLES DE DIMENSION FONCTIONNELLE FINIE,

Nous avons maintenant tountes les conditions nécessaires pour apphquer la
construction des représenlations par les K-orbites.

4.1, Comme plus haut, nous supposons que F_e G*, et Supp F = {"’11s----

o xjkj,..., T grees n:mkm} divisé en m classes d'équivalence, au sens du 3.10.,
__{x g mjk h F= E ! Fj, ou F; sont des formes linéaires homogeénes,
J=1

cest—a— d1re F }_': F“, et Q = QF- » 1L, Kk, =1, m et
=1 J’l i 5

Supp F; = {a:jl..}'
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4.2. Nous remarquons que la décomposition

-t I
F= ‘5‘.. Fj
Jj=1

est unique, et Fj s Fj, , 8i j= j’. Soient G(Fj) le stabilisateur de Fj, G(F) .

m mn .
celui de F, alors G(F)E n G(FJ-). On a bien siir ~ G(Fj) C G(F).
j=1 j=1

Alors G(F) =

n).‘-.l

G(F )
J

+

4.3. Supposons que ord F = k > 1 et G¥(2) = R.N soit la décomposition du
groupe des jets en parties réductives et nilpotentes. Le groupe R agit librement
sur les orbites génériques de N dans o/*, voir E. M. Andreev, E. B. Vinberg et
A. G. Elasvili [1]. Alors sur chaque orbite generique de V dans </*ily a seule-

ment une orbile utique Q de G (r) dans GK(x).
4.4. Supposons gue toutes les formes linéaires Fi . se trouvent en position

generlque de G* @ .y dans gk (x;;)". Alors F

d‘aprés la théorie classique, une polarisation '? aun pomt F1 AF (x )au sens

de A, Kmllov — B. Kostant

Posons

H(z; ;)= {gs G(xfj); le jet de degré k de g soit J5g e@ij}

H kj i ) . m
i= =

Nous avons une suife exacte

o .
111 Hy;—H ~ S(ky) > 1
J=1
Pour les groupes de jets nous avons une suite exacte scindde [6]

L)

1—>-H Hl —->Hl->ITS(11)->1
j=1 j=1

D’aprés cela, les représentations irréductibles de H Jl » dont les resirictions

oJ
représentations irréductibles du groupe S(&).

H'  sont les représentations lixées de H ’J peuvent étre paramétrisées parles
- 0,
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,Jldyk(x = 0. Done, il existe,




———
K.

Sment-r- ed5( la représentation de H(x ) correSpondan’( a Ia

). %
J Fij

forme linédaire Fi;e &*. La représentation du groupe H ,» qui est en reahte une

il

représentation d'un groupe de jets H ;_, avec 1 > ord F kj et qui est construite

k; - :
par les données o] et X. =11 « XAp. . est désignée par 6(= > FJ-).
i=1 U

Soient %6, 5. 9’6 les algébres de Lie (réelles) de H1 sons H s réapecti\rement.

Alors, d’aprés la constructlon. on voit que (1'[ % 1'1 H,;, F, H 6 (n - F ) est
i=1 I j= 1 j=1

m

une (I1 ™ s F)— po!arlsatlon de la K-orbite €.
j=t
* En appliquant la construction générale de notre méthode des K-orbites

généralisée, nous avons une représentation

£ o
F)ii-e—lnd(G % X oowe X TG H X.XxH o Faoy X X )

4.5. Rezm.-que Le groupe fondamental de Q est 1'{ S(k ). Alors les represen-
Jj=1
tations correspondant 2 la K-orbite fixde Q, sont paraméirisées par le dual

de 7, (Q), comme dans le cas classique.

4.6. THEOREME., 1) Les représentations T(x, F) sont justement les représen-
fations de dimension fonctionnelle finie de A.A. Kirillov [6]. Par conséquent,

9) Les représentations T(x, F) ne dépendent que de la K-orbite 0y, el la classe
d’équivalence de la représentation . '

3) Toutes les représentations T(x, F) sont irréductibles et pour les couples
distingués elles ne sont pas équivalentes enire elles.

L’assertion 1) est évidemment vraie d'aprés la construction présentée plus
haui. Les assertions 2) et 3) sont dues 4 A. Kirillov.

! Received Juue 6, 1982
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